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algébricue ou exponentielle’.



Exercice 10 (Examen 2012). — 1. Onsuppose que b est un parameétre dans C et on consi-
dére le polynome S;(X) = X3 — b® de variable complexe X. Effectuer la division eucli-

dienne de S (X) par X —b.

2. On considere dauns la suite e polynome P(x) = x* —3x* +3x — 9. Effectuer ia division
euclidienne de P(x) par x— 1.

3. Déduire de la question précédente que P(x) peut s’écrire comme la différence de deux
cubes.

4. Déduire des question précédentes une factorisation de P(x) en un produit de poly-
noémes de degré un a coefficients complexes.

Exercice 11. — Trouver tous les couples (P,Q) de polyndmes a coefficients réels tels que
Q? =XP? (Indication : comparer les degrés).

Exercice 12. — Soient a et b deux nombres réels.
1. Montrer que a et b sont racines du polynéme X? — (a + b)X + ab.

2. Trouver les solutions réelles du systéme
x+y=1
xy=-6
Exercice 13. — Montrer que les seuls polynémes P a coefficients complexes tels que P’ di-
vise P sont les polynomes de la forme a(X—a)" avec @, a € C et k = 1.

Exercice 14 (Interpolation de Lagrange). — Soit n € N. On se donne n + 1 nombres réels
distincts xg, x1, ..., Xn.
1. Pour k € {0,..., n}, montrer qu’il existe un unique polyndéme L de degré inférieur ou
égal a ntel que pourtout0<k<n,
{ Li(x))=0 sii#k
Li(xx) =1

2. Soit n+ 1 nombres complexes yo, ¥1,..., ¥n. Déduire de la question précédente que
n




