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Calcul des prédicats

Exercice 1 Exprimez en français (ou anglais ou allemand) le sens des formules logiques suivantes
(le prédicat deteste(x, y) signifie que “x déteste y”, joe est une constante) :

1. ∀x.deteste(joe, x)

2. ∀x.∃y.deteste(x, y)

3. ∀x.∀y.deteste(y, x)

4. ∃x.deteste(x, joe)
5. ∃x.∀y.deteste(y, x)

6. deteste(joe, joe)
7. ¬deteste(joe, joe)

Exercice 2 On se donne un ensemble de variables X = {x, y, z} et une signature Σ avec ΣF =
{f/2, g/1, a/0} et ΣP = {p/2, q/1}. Pour les objets suivants indiquez si ils sont des termes (dans
T�,X ), des atomes (dans A�,X ) ou des formules (dans F�,X ) ou plusieurs ou aucun des trois.

1. f(a, a)

2. p(a, a)

3. g(q(a))

4. ∀x.(q(x) ∨ p(y, a))

5. ∃x.(p(x) ∨ q(x))

6. ∀x.(∃y.(g(x) ∨ q(a)))

7. a ∨ b
8. g(f(a, a))

Soit I = 〈D, FD, PD〉 une interprétation de la signature Σ donnée par D = {0, 1, 2}, I(a) = 2,
I(g) = {0 7→ 1, 1 7→ 0, 2 7→ 0}, I(f) = {(0, 0) 7→ 1, (0, 1) 7→ 2, (0, 2) 7→ 0, (1, 0) 7→ 2, (1, 1) 7→
0, (1, 2) 7→ 1, (2, 0) 7→ 1, (2, 1) 7→ 1, (2, 2) 7→ 0}, I(p) = {(0, 0), (1, 1), (1, 2)} et I(q) = {0, 2}.
Donnez 4091 Tf 15.027 0 Td [(2)]TJ/F35 10.90638 10.10.9091 Tf 4.242 0 Td [(9)]TJ/F3Tf 17 0 Td [(,)]T [(1)]TJ/F35 10.9091 Tf 5.454 0 Td [(,)]TJ/F8 10..9091 Tf 5.4(.)]TJ -450.5 Td [(,)]TJ/F8 10.9091 Tf 4.849 0 Td [(0))]TJ/F35 10.9091 Tf 9.697 0 Td [(,)]TJ/F8 10.9091 Tf 4.848 0 Td [(	0.99091 Ti0638 10.10.9091 Tf 4.242 0 Td [(9)]TJ/9)]TJ/9, 0) 7→(0 Td [(g)]TJ/F16 10.9091 Tf 8.656 0 4 4.242.;


